Matematicka paralympiada mladsich, Kacak 2013

1.

10.

Ucastnici nejmenovaného soustiedéni fesili tlohy do pribézné olympiady. Kazda byla
ohodnocena 14, 21 nebo 5 body. Nejpilnéjsi student ziskal 257 bodi. Kolik kterych
uloh vytesil? (Uvedte vSechny moznosti.) (11 bodu)

. Naleznéte predpis Av + b zobrazeni, které odpovida reflexi (osové soumérnosti) podle

pfimky dané predpisem y + x = 1). Napovéda - osovou soumérnost podle osy y jsme

si jiz uvedli. (9 bodu)

Existuji realné cisla a, b, ¢, d, pro néz je splnéna rovnost
1-242-34+3-44+...4n-(n+1)=an®+bn*+cn+d.

Naleznéte tato cisla a nasledné dokazte vyse uvedeny vzorec pomoci matematické in-
dukce. (13 bodu)

Najdéte rovnici normaly (kolmici k tecné) ke kubické parabole

y(r) =2° — 70 +6
v jejim bodé [—1,12]. (8 bodu)
Jaky zbytek po déleni dava ¢islo

(a) 2777777 dglené ¢islem 7,

(b) 214 + 213 4 212 dglené &islem 22. (8 bodu)

Naleznéte realna ¢isla a, b, ¢ takova, aby
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lim (?ﬂ:—x—i_ —ax® — br — c)
T—-+00 r+1

byla rovna

(a) +oo,

(b) ¢islo p, kde p € R. (9 bodu)
Spoctéte

lim —\/F — VT
z—o0 Jx + 1 — Jx
Martin a Martin se kvili hluénému fevu Stegosaura rozhodli prespat venku. K to-
muto tcelu si chtéji ziidit tee-ped!| pred Kacdkem. Maji 10 metri Gtverecnych latky
na plast tee-pee. Urcete, jaky polomér musi mit podstava stanu, aby objem vnitku byl
cO nejvetsi? (13 bodu)

(10 bodu)

Pro jaké redlné parametry p a ¢ ma funkce
24 pr4+qg=0
tii rizné realné kofeny? (Svoje feseni zdivodnéte). (11 bodn)

Najdéte vSechna pfirozena ¢isla a, b, ¢ a n, ktera splhuji ,,prevracenou Velkou Ferma-
tovu vétu*:
n® +n’ = n°. (8 bodu)

Lpro neznalce méajovek - indiansky stan ve tvaru kuzele



